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本刊2003年1O月第19期刊登了俞志老师的 

四面体六棱求体积公式，其证明方法值得我们学习， 

笔者在阅读后再对题目思考。得出 个新的公式。能 

达到同样的效果。现表述之，与大家共享． 

题目 已知四面体 各棱的长，求其体 

积． 

解 以四面体 脚 。 y 

点A为坐标原点建立坐标系 

(如图1)，因我们知道各棱 

长，不妨设I AB I=n，I I 

=口 ，lAcl=b。lBDl=b ， 

IADI=c，I BCI=c ． A 

AB：a，Ac=b，AD= 

我们知道 百1(口 

· )×c。 

所以 =(丢(。·6)×c)(丢(。·6)×c)． 
因为 IZIc_IZI，所以 

： 。， 
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： -I：a蚰b36 1 ㈩ ： k蚰bc I (1) 
设 BAC=口， CAD= ， BAD=y， 

IABI +IACI 一2IAB 0 ACIo06口=IBcI ， 

由余弦定理知 

oosa = 

一 口 +b 一c 
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腿 可求 oos卢= ， 

o。sy= 
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又因为 k = I b 0 c I o06p=6c∞ = 

：± 二垒：： 
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： I II I瞄y： 瞄y： 

所以 

f n2 1 

I 6 鱼 l I
口 +c 一b嚏 b +c 一口，2 2 I 【—— 一 —— 一  J 

=  {(幽 ) _[n (6 +c2一n )+6 (n2+c2一 

b )+c (口 罩b 一C'2)]／4+【(口 +b 一C'2)(口 + 

c 一b )(b +f 一口 )]／4}． 

设 M=b +c 一口”，N=口 +c 一b，2，P= 

口 +b 一c”，所以 

V=1／—(abc)2 a2 M2+b—2N2+c2／~+MNP． 
此公式结构比较简单，便于记忆，愿能给同学们 

带来些帮助． 

验证：已知 AB= 

。 AD = ，AC = 

。BD=43，BC= 。CD 

=  

，求其体积． 

口 = ， 口 = ， 

解 不妨设b= 。b 

= 43通过计算得出：V= 
1 一  

壶~／118 
c= Ⅱ，c ： 

该结果与俞志老师的完全吻合 

图2 
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